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Struktura grupy bodu na eliptické kiivce patii k hlavnim tématim v teorii
Cisel i algebraické geometrii. Pro eliptické kiivky nad télesem racionalnich
¢isel je zndmo, ze je tato komutativni grupa koneéné generovand (Mordellova-
Weilova véta). Zatimco torzni podgrupa této grupy je az na izomorfismus znaéné
omezena Mazurovou vétou a lze ji algoritmicky spocitat (viz piiklady na str. 11
a 12) otdzky ohledné ranku této grupy (véetné algoritmu pro jeho vypocet) jsou
z velké ¢asti oteviené problémy.

Hlavnim cilem préce bylo zavedeni Tateovy-Safarevicovy grupy racionalni
eliptické kfivky. Tato grupa do ur¢ité miry vyjadiuje neplatnost Hasseho-
Minkowského principu (ktery plati na kvadrikdch) pro danou eliptickou kiivku.

Tateova-Safarevicova grupa je definovana pfes grupovou kohomologii profinitni
grupy Gal(Q | Q). Zakladn{ poznatky z teorie profinitnich grup jsou soucasti
druhé kapitoly prace.

Zavérecnd kapitola je pak vénovana verzim Birchovy-Swinnerton-Dyerovy
hypotézy davajici mimo jiné do souvislosti rank grupy bodu eliptické kiivky a
chovéani analytického prodlouzeni L-funkce eliptické kiivky v okoli jednicky.

Studované téma je velmi naroéné a tomu odpovida i zpusob zpracovani.
S vyjimkou druhé kapitoly autor neuvadi zddné dukazy a price tak misty
pripomind spise prehledovy ¢lanek k danému tématu. Z predlozeného textu
nelze piilis posoudit, jak hluboko do dané problematiky autor vlastné pronikl.

Po formalni stréance je prace napsand peclivé, mnozstvi preklepu je zaned-
batelné. Nékteré konkrétni pripominky uvadim v seznamu nize.

V zasadé lze fict, ze autor splnil zadani prace, ackoliv nékterd témata ze
zadani préce (napf. kohomologie profinitnich grup) nebyla zpracovana. Préci
doporucuji uznat jako praci diplomovou.
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Konkrétni pripominky

e Definice 2: Pokud predpokladame, ze elipticka kiivka je nesingularni,
méla by byt podminka 4a® + 27b% # 0 v definici.

e str. 5: Uvahy ohledné Hilbertovy véty o nuldch: Nepotiebujeme
algebraicky uzaviené téleso?

e Definice 4: Vzhledem k Definici 6 bych oc¢ekaval f1, fo racionalni.

e str. 11, dole: Kazd4 sestiprvkovéd komutativn{ grupa je isomorfni Z/6Z.



str. 14: V definici T}, jsou prohozeny U a V.

Véta 13, implikace (1) — (3) pfedpoklad nesouvislosti dvouprvkové
mnoziny mi piijde malo - je splnén v kazdém Hausdorffové prostoru.

str. 16: Pro¢ jsou mnoziny Y oteviené?

Definice 26: Pojem hladké kiivky neni zaveden. Ptijde mi, ze prace
pouziva jiné znaceni nez citovana Silvermanova kniha, coz je
pfinejmensim matouci.

Definice 27: Apriori neni jasné, ze jsou vSechny akce E na E isomorfni.
Bylo by na misté fict, ze trivialni je tf¥ida, ktera obsahuje akci F na F
translaci.

Ptijde mi, ze kapitola 3.2 je zcela klicova. Uvedeny ptiklad s kiivkou

y? = (z —e1)(z — e2)(x — e3) je nepochybné zajimavy, ale je to uz trochu
nadstavba. Elementdrnéjs{ piiklad (pokud existuje), pripadné
podrobngjsi komentaie k definicim by jisté ptispély ke srozumitelnosti
textu.

str. 32: Treti a ¢tvrty odstavec jsou stejné.



