
Posudek vedoućıho bakalářské práce
Řetězové zlomky v tělese p-adických č́ısel

Elǐsky Červenkové

Ćılem práce bylo studium r̊uzných př́ıstup̊u k aproximaćım p-adických č́ısel
racionálńımi č́ısly pomoćı řetězových zlomk̊u. Oproti klasické situaci v reálných
č́ıslech zde neńı jasné, jak kanonicky definovat ’celoč́ıselnou část’ p-adického
č́ısla. Autorka se zabývala postupy z praćı A. A. Rubana (1970) a J. Browkina
(1978), kteř́ı za ’celoč́ıselnou’ část berou nekladnou část p-adického rozvoje.
Přestože se tyto postupy lǐśı pouze zvolenou transverzálou Z/pZ použitou v
p-adickém rozvoji č́ısla, vedou k odlǐsným výsledk̊um.

Hlavńı výsledky uvedené v práci se týkaj́ı rozvoje racionálńıch č́ısel do řetězového
zlomku. Zat́ımco Browkin̊uv postup aplikovaný na racionálńı č́ıslo dá vždy
konečný řetězový zlomek (Věta 41), Ruban̊uv postup může vést na nekonečný
řetězový zlomek s periodou délky 1 (Věta 37). Důkaz Věty 37 je převzat z článku
autor̊u L. Capuano, F. Veneziano a U. Zannier (2019), kteř́ı oproti dř́ıve pub-
likovaným d̊ukaz̊um dávaj́ı též algoritmus, který rozhodne, zda bude Ruban̊uv
rozvoj racionálńıho č́ısla konečný.

Téma práce sice neńı nijak extrémně obt́ıžné, autorka se ale musela nejprve
seznámit se strukturou tělesa p-adických č́ısel. Př́ıstup zvolený v prvńı kapitole
vede přirozeně k práci s p-adickými č́ısly reprezentovanými p-adickým rozvojem.
Druhá kapitola shrnuje poznatky o řetězových zlomćıch. Je zde určitá snaha
prezentovat tyto poznatky v kontextu těles s normou tak, aby bylo možné tyto
poznatky použ́ıt jak v tělese reálných č́ısel, tak i v tělese p-adických č́ısel. Kapi-
toly 3 a 4 pak obsahuj́ı d̊ukazy již zmı́něných hlavńıch výsledk̊u. Závěrečná
kapitola pak obsahuje několik spoč́ıtaných př́ıklad̊u.

Práce je celkově dobře uspořádaná, nenašel jsem v ńı zásadněǰśı chyby. Pár
drobnost́ı by ale bylo ještě potřeba opravit (viz seznam ńıže). Vlastńım př́ınosem
práce je jednak doplněńı hlavńıch výsledk̊u do samoobsažného textu, doplněńı
detail̊u v d̊ukazech a výpočet konkrétńıch př́ıklad̊u. Též lze zmı́nit využit́ı
p-adické reprezentace celoč́ıselné části, které vede k drobným zjednodušeńım
některých argument̊u. Př́ınos práce považuji za dostatečný, práce s citovanými
zdroji je v pořádku.

Předložená práce splnila zadáńı, navrhuji ji proto uznat jako práci bakalářskou.

V Praze, 22. června 2023

Pavel Př́ıhoda

Konkrétńı připomı́nky k práci

(i) str. 4, ř. 9: pk > u má být pk > |u|
(ii) str. 19, ř. 5: Uvedená vlastnost (vyjádřeńı v základńım tvaru) se netýká
konvergent̊u, ale jeho složek pn a qn.



(iii) str. 23, ř. 15: αn nemuśı být nutně z Z[ 1p ].
(iv) Určité problémy dělá př́ıpad, kdy rozv́ıj́ıme č́ısla s kladnou valuaćı. Jak je
poznamenáno na str. 19 nahoře, tento př́ıpad lze řešit posunut́ım index̊u o
jedna. Je ale potřeba dávat pozor, jestli uvedená tvrzeńı pokrývaj́ı i tuto
situaci. Např́ıklad Lemma 36 má v předpokladu vp(α) ≤ 0, ale na straně 28 se
aplikuje v situaci, kdy tento předpoklad neplat́ı.
(v) str. 29, Tvrzeńı 39(ii): β ∈ Z[ 1p ].
(vi) str. 34, ř. -3: Rozvoj je nekonečný právě tehdy, když ...


