Posudek vedouciho bakaléfské préace
Retézové zlomky v télese p-adickych cisel
Elisky Cervenkové

Cilem préace bylo studium ruznych pfistupu k aproximacim p-adickych éisel
racionalnimi ¢isly pomoci fetézovych zlomku. Oproti klasické situaci v redlnych
¢islech zde neni jasné, jak kanonicky definovat ’celo¢iselnou ¢ast’ p-adického
¢isla. Autorka se zabyvala postupy z prac{ A. A. Rubana (1970) a J. Browkina
(1978), ktefi za ’celoéiselnou’ ¢édst berou nekladnou ¢dst p-adického rozvoje.
Prestoze se tyto postupy lisi pouze zvolenou transverzalou Z/pZ pouzitou v
p-adickém rozvoji ¢isla, vedou k odlisnym vysledkum.

Hlavni vysledky uvedené v praci se tykaji rozvoje racionalnich ¢isel do fetézového
zlomku. Zatimco Browkinuv postup aplikovany na racionalni ¢islo da vzdy
konecny fetézovy zlomek (Véta 41), Rubantv postup muze vést na nekoneény
fetézovy zlomek s periodou délky 1 (Véta 37). Dukaz Véty 37 je prevzat z clanku
autoru L. Capuano, F. Veneziano a U. Zannier (2019), ktef{ oproti difve pub-
likovanym dtkazum davaji téz algoritmus, ktery rozhodne, zda bude Rubanuv
rozvoj racionalniho ¢isla koneény.

Téma prace sice neni nijak extrémné obtizné, autorka se ale musela nejprve
seznamit se strukturou télesa p-adickych ¢isel. Ptistup zvoleny v prvni kapitole
vede piirozené k praci s p-adickymi ¢isly reprezentovanymi p-adickym rozvojem.
Druhé kapitola shrnuje poznatky o fetézovych zlomcich. Je zde uré¢itd snaha
prezentovat tyto poznatky v kontextu téles s normou tak, aby bylo mozné tyto
poznatky pouzit jak v télese redlnych ¢isel, tak i v télese p-adickych ¢éisel. Kapi-
toly 3 a 4 pak obsahuji dukazy jiz zminénych hlavnich vysledki. Z&véreénd
kapitola pak obsahuje nékolik spocitanych piikladu.

Préce je celkové dobie usporadand, nenaSel jsem v ni zasadnéjsi chyby. Par
drobnost{ by ale bylo jesté potfeba opravit (viz seznam nize). Vlastnim pfinosem
préace je jednak doplnéni hlavnich vysledkt do samoobsazného textu, doplnéni
detailu v dukazech a vypocet konkrétnich piikladu. Téz lze zminit vyuziti
p-adické reprezentace celociselné c¢asti, které vede k drobnym zjednodusenim
nékterych argumentu. Piinos prace povazuji za dostatecny, prace s citovanymi
zdroji je v poradku.

Predlozena prace splnila zadani, navrhuji ji proto uznat jako praci bakalarskou.

V Praze, 22. ¢ervna 2023
Pavel Piithoda

Konkrétni pripominky k prdci

(i) str. 4, ¥ 9: pF > u ma byt p* > |u]
(ii) str. 19, ¥. 5: Uvedend vlastnost (vyjadreni v zdkladnim tvaru) se netyka
konvergentt, ale jeho slozek p, a ¢,.



(iii) str. 23, . 15: a;, nemusi byt nutné z Z[%].

(iv) Ureité problémy déld piipad, kdy rozvijime éisla s kladnou valuaci. Jak je
poznamenano na str. 19 nahote, tento piipad lze fesit posunutim indexu o
jedna. Je ale potieba davat pozor, jestli uvedena tvrzeni pokryvaji i tuto
situaci. Napfiklad Lemma 36 md v predpokladu v, () < 0, ale na strané 28 se
aplikuje v situaci, kdy tento predpoklad neplati.

(v) str. 29, Tvrzeni 39(ii): § € Z[%].

(vi) str. 34, ¥. -3: Rozvoj je nekone¢ny pravé tehdy, kdyz ...



