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Bakalářská práce slečny Anny Musilové se zabývá dualizaćı jistých pros-
tor̊u funkćı, u nichž standardńı př́ıstup k dualitě nepřináš́ı dobré výsledky.
Základńım takovým př́ıkladem jsou prostory Lp pro p ∈ (0, 1), jejichž duál
obsahuje pouze nulovou funkci, a proto neńı možné z informace o duálu źıskat
informaci o prostoru samotném. Myšlenka dualizovat tyto prostory jiným
zp̊usobem je motivována aplikacemi v harmonické analýze, konkrétně v
teorii bilineárńıch singulárńıch integrálńıch operátor̊u. Narozd́ıl od lineárńıch
singulárńıch integrálńıch operátor̊u, které jsou typicky omezené z Lp do Lp

pouze pro p ∈ (1,∞), jsou bilineárńı operátory nezř́ıdka omezené ze součinu
prostor̊u Lp1 × Lp2 do prostoru Lp i pro nějaké p < 1. Mı́sto odhad̊u pro
operátor samotný je mnohdy jednodušš́ı odhadovat odpov́ıdaj́ıćı trilineárńı
formu, k tomu je ale třeba umět dualizovat prostor Lp pro p < 1, nebo
alespoň nějakou jeho variantu, kterou je v tomto př́ıpadě slabý Lebesgue̊uv
prostor Lp,∞ (d́ıky bilineárńı verzi Marcinkiewiczovy interpolačńı věty lze
totiž z odhad̊u slabého typu interpolaćı źıskat kýžený odhad silného typu).

Výchoźım bodem práce je Lemma 2.6 z knihy [1], které popisuje metodu
dualizace prostoru Lp,∞ pro p ∈ (0, 1]. Autorka tuto metodu rozš́ı̌rila na
obecněǰśı kvazinormované prostory tvaru

∥f∥φ = sup
t>0

φ(t)f∗(t),

kde φ je spojitá rostoućı funkce splňuj́ıćı ∆2-podmı́nku a f∗ znač́ı nerostoućı
přerovnáńı funkce f . Ačkoliv metoda d̊ukazu je analogická té pro prostory
Lp,∞, autorka se musela vypořádat s jistými obt́ıžemi technického rázu,
např́ıklad v souvislosti s použit́ım ∆2-podmı́nky. Źıskaný výsledek je poté
aplikován na konkrétńı př́ıpad φ(t) = t1/p(1 + | log t|)α, kde p ∈ (0,∞) a
α ∈ R. Takto definovaná funkce φ sice neńı v obecném př́ıpadě rostoućı,
autorka ovšem elementárńımi metodami ukázala, že φ je vždy přinejmenš́ım
ekvivalentńı nějaké rostoućı funkci, pro kterou lze hlavńı větu práce použ́ıt.

Práce je svým rozsahem sṕı̌se kratš́ı, nicméně toto je vyváženo pečlivost́ı
zpracováńı. Autorka se práci věnovala soustavně v pr̊uběhu celého aka-
demického roku, musela se seznámit s poměrně velkým množstv́ım liter-
atury a vhodným zp̊usobem nabyté znalosti zkombinovat k źıskáńı nových
výsledk̊u. Práce dle mého názoru splňuje požadavky kladené na bakalářskou
práci, a doporučuji ji tedy jako takovou uznat.
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