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Cile (stanoveni, splnéni, reflexe splnéni)

Cilem prace bylo podat pichledny a dostatkem piikladt ilustrovany vyklad feSeni polynomialnich
a exponencialnich kongruenci, ktery bude mozné pouzivat jako skripta k ptislusné casti predmétu
Teorie Cisel — vSe pokud mozno co nejvice intuitivnim pfistupem, srozumitelnym pro studenty
ucitelstvi, ptip. zdjemce z fad sS$. studentt ¢i ucitelt.

To se autorovi v zasadé podafilo splnit.
Obsahové casti (iplnost, relevance, Fazeni)

Prace sestdva ze tii kapitol, postupné¢ vénovanych polynomidlnim kongruencim, exponencidlnim
kongruencim a nakonec souhrnnému strukturdlnimu ndhledu. Toto fazeni dava dobry smysl:
pfirozené navazuje na feSeni linearnich kongruenci a od uvodnich analogii postupt feseni kvadra-
tickych rovnic pfechazi ke hlubSim tvrzenim (Zakon kvadratické reciprocity; Mala Fermatova,
Eulerova a Carmichaelova véta) a ¢innéj$im nastrojim (pocitani s kvadratickymi zbytky; grupovy
nahled na pocitani modulo n), ktery pfedchozi postupy a vysledky projasfiuje a vysvétluje.

Prace tak propojuje nékolik témat, ktera casto byvaji vykladana oddélené bez patfi¢nych souvislosti,
neuplné ¢i bez sjednocujiciho nahledu. Nejobsahleji je zpracovana Cast vénovana kvadratickym
kongruencim; z divodu rozsahu i obtiznosti se autor 0 polynomialnich kongruenci vyssich stupnd
nakonec zminuje jen okrajové, coz ale neni na Gjmu celkovému cili. U ¢asti o exponencialnich
kongruencich a strukturalnim nahledu si lze také piedstavit mozna rozsifeni, nicméné nic
podstatného autor nevynechava a Ctenaie vede K pfirozenému zavrSeni ptredchozich poznatkt
ve Véte 5, ktera objasniuje strukturu grup Zy. Zde v zavéru pouze postradam vice feSenych piiklada
a téz zpétné ohlédnuti na predchozi postupy a vysledky, které 1ze dobie interpretovat pravé ve svétle
tohoto strukturalniho tvrzeni.

Prace je pomérné rovnomérné ¢lenéna do obsahové soudrznych podkapitol. Orientaci v samotném
textu dale napomaha piehledné rozlisovani definic, tvrzeni, dikazd, ptikladi a poznamek. Misty by
a zacinaji nové uvahy apod.

Odborna ¢ast (matematika/didaktika: naro¢nost, spravnost, vystavba, konzistence apod.)

Odbornou naroc¢nosti téma piesahuje sS. matematiku a navazuje na zakladni kurz Teorie cisel.
Predevsim &asti vénované feSeni kvadratickych kongruenci modulo p* si autor musel dostudovat
z dostupnych zdroji (v¢. Gaussovych Disquisitiones Arithmeticae) a piipadné mezery sam
preklenout. Ve vysledku prokazal schopnost jednotliva témata samostatné pochopit, propojit
a strucné, ale zaroven srozumitelné vysvétlit.

V praci zvlasté ocenuji rozsiteni rozpoznavani kvadratickych zbytka z prvoéisel na jejich mocniny
a nasledné¢ tedy i slozena Cisla, tj. po cesté inspirované Gaussem a nikoliv uzitim Legendrova, resp.
Jacobiho symbolu, které je v tomto pouze omezené, a dale 1 samotné postupy dohledani feSeni
kvadratickych kongruenci, pokud pomoci zbytkil zjistime, Ze feSeni existuje. Ctenaii tak je
poskytnut Uplny navod, jak vyfesit libovolnou kvadratickou kongruenci, coz se pfinejmensim
v tuzemskych zdrojich obvykle nevyskytuje.



Autorovi se ovSem nepodafilo zachytit n¢které obsahové chyby: Ptiklad 19 na s. 45 je evidentné
vyfesen chybné a také zavéreény Piiklad 48 na s. 112 obsahuje mylny vysledek: i Zi4 je také
izomorfni Z, X Z,, nikoliv Zg, coz pfimo plyne z pfedchozi véty. SpiSe nez o neporozuméni
konceptu se vSak jedna o chyby z nepozornosti, které autor mohl dikladnéjsi kontrolou snadno
odhalit. I pro zamyslené pouZiti prace jako studijniho materialu tak doporucuji pied publikovanim
text jesté jednou projit a opatfit erraty.

Piinos (originalita, pouZzitelnost apod.)

Na zaklad¢ vyse uvedeného hodnotim autorsky pifinos jako nadprimérny. Prace sice neobsahuje
(az na drobna vylepSeni nékterych dikazi) originalni vysledky, ale je systematickou kompilaci do
hloubky pochopené teorie; zvlasté kap. 1.2, 1.3 a 1.4 jsou vitanym doplnénim dostupnych texta.
Pouzitelnost prace je soucasné podpotfena podrobné fesenymi a vysvétlenymi piiklady, takze ¢tenai
pti feseni vlastnich illoh snadno najde vzor, podle kterého muiize postupovat. I diky tomu prace splni
svj cil poslouzit jako studijni material k zakladnimu kurzu Teorie ¢isel.

Formalni naleZitosti (gramatika, styl, typografie, grafické ¢asti, odkazy a citace, uprava)

Styl je kultivovany, odborné korektni a dobie vyvazuje stru¢nost a srozumitelnost; snad jen pro
preklept, misty vSak upoutaji nasi pozornost chyby pravopisné: napf. na s. 79 neshoda podmétu
s ptisudkem nebo pomérné Casto chybné oddélovani vloZenych vét ¢arkami, které by snadno
odhalila dikladné&jsi revize. Typografickou chybou je soustavné uzivani spojovniku misto pomlcky
pii udavani rozsahu (Zivotopisna data v tivodu, citace stran odkazovanych zdroja napfic¢ praci).

Celkova uprava je ale jinak velmi dobra; piehlednosti napomahaji vlozené vlastni tabulky i kreslena
schémata; jen nékteré mohly mit vhodnéjsi velikost (napf. v kap. 3.6). Odkazy a citace jsou
v zasad¢ korektni. V seznamu zdroji ¢tenafi usnadni jejich vyhledani uvedeni internetovych
odkazl. V elektronické verzi pouzitelnosti napomaha obsah vytvoreny pomoci vnitinich odkazi,
Skoda, ze nejsou uzivany i v samotném textu; a naopak ji snizuje posunuti ¢islovani stran pdf oproti
stranam prace.

Zdroje (reprezentativnost, relevance, pouZziti)

Zdroje pokladam pro autortiv zamér za pIn¢ dostacujici, studium a uziti Gaussovych pielomovych
Disquisitiones za chvalyhodné, stejné jako dostatek autorem navrzenych fesenych uloh.

Otazky k obhajobé
Jaké je spravné feseni Piikladu 197 Opravte jej a upiesnéte shrnuti v zavéru piislusné podkapitoly.
Vyjadreni ke shodam v systému Theses: Vse v pofadku, vse fadn¢ citovano.

Hodnoceni: Prace splituje podminky kladené na bakalafskou praci. Praci velmi rad doporucuji
k obhajobg.

Datum a podpis autora posudku: V Praze dne 3. ledna 2024, Filip Beran



